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Resumo

Introduziremos a noção de operadores múltiplo N -separadamente
somantes. Nosso resultado (Teorema 1) generaliza [3, Corollary 5.2]
e recupera a melhor estimativa conhecida para as constantes da de-
sigualdade multilinear de Bohnenblust-Hille, dada por F. Bayart, D.
Pellegrino e J. Seoane-Sepúlveda em [1].

Usaremos a notação usual da teoria dos operadores múltiplo so-
mantes (veja por exemplo [2]). Pk(m) será usado para denotar o
conjunto de todos os subconjuntos de {1, . . . ,m} com cardinalidade
k, k = 1, . . . ,m.

Para X1, . . . , Xm e um subconjunto próprio D ⊂ {1, . . . ,m}, seja
XD o produto cartesiano

∏
k∈DXk. Um vetor xD ∈ XD pode ser

visto como um elemento x̃D ∈ X1 × · · · × Xm com x̃iD = xiD, se

i ∈ D, e x̃iD = 0, caso contrário.
Dado U ∈ L(X1, . . . , Xm;Y ), definimos a aplicação

UD : XD̂ → L(XD;Y )
x
D̂
7→ UD

x
D̂

: XD → Y

yD 7→ UD
x
D̂

:= U(x̃
D̂

+ ỹD),

onde D̂ denota o complementar de D em {1, . . . ,m}. UD é clara-
mente bem definida e |D̂|-linear. A seguinte definição é uma ex-
tensão natural de [3, Definition 2.1].

Definição 1. Seja 1 ≤ r < ∞, e D um subconjunto próprio de
{1, . . . ,m}. Dizemos que U ∈ L(X1, . . . , Xm;Y ) é múltiplo (r, 1)-
somante nas coordenadas de D (ou múltiplo (r, 1)-somante em D)

quando UD tem sua imagem em
∏|D|

(r,1)(X
D;Y ). Seja 1 ≤ r < ∞.

Além disso, U será dito N -separadamente (r, 1)-somante, se U for
múltiplo (r, 1)-somante em cada subconjunto de {1, . . . ,m} com car-
dinalidade N .



Teorema 1. Seja Y um espaço de Banach com cotipo q, 1 ≤ r ≤ q,
e 1 ≤ n < m. Se U ∈ L(X1, . . . , Xm;Y ) é n-separadamente (r, 1)-
somante, então U é N -separadamente (rN , 1)-somante, para todo
n < N ≤ m, com rN := qrN

nq+(N−n)r . Além disso, se N < m, temos,

para cada D ∈ PN (m),

πN(rN ,1)

(
UD
x
D̂

)
≤ σN

 ∏
S∈Pn(N)

∥∥∥∥∥∥
(
UD
x
D̂

)S
: X Ŝ →

n∏
(r,1)

(XS ;Y )

∥∥∥∥∥∥
 1(

N
n

)
,

para todo x
D̂
∈ XD̂, onde σN , depende somente de N , r, q e a

constante de cotipo Cq(Y ). Se N = m

πm(rm,1)(U) ≤ σm

 ∏
S∈Pn(m)

∥∥∥∥∥∥US : X Ŝ →
n∏

(r,1)

(XS ;Y )

∥∥∥∥∥∥
 1

(mn)
,

onde σm, depende somente de m, r, q e a constante de cotipo Cq(Y ).
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